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. Udowodnij, ze dla n € N zachodzi wzér: 1 +31 +32 4+ ... 43" =
. Wykaz, ze dla dowolnej liczby naturalnej dodatniej n spelniona jest nieréw-

. Czy w ciagu (a,,), okreslonym wzorem a,, =

. Zbadaj monotoniczno$é ciagu (a, ), gdzie a, =

. Czy ciag (a,) dany wzorem a,, =
10.

Zadania powtorkowe z indukeji matematycznej
oraz ciggow arytmetycznych i geometrycznych

3ntl g
5

nosc: 3" > 2™ + 1.

. Wykaz, ze liczba 4™ + 15n — 1 jest podzielna przez 9 dla n € N.
. Udowodnij, ze n-kat foremny (n > 3) ma in(n — 3) przekatnych.

2

. Ciag (ay,,) jest okreslony rekurencyjnie:

ay =9
a =
" ant1 = an +8n dlan e Ny.

Wykaz, ze a, = (2n + 1)? dlan € N,
" +1, wystepuje liczba 1?7

3n+2
5n+3°

. Udowodnij, ze ciag (a,) o wyrazie ogélnym a,, = n? — 20n + 19 nie jest

monotoniczny.

3"—2_1 jest arytmetyczny?

Pokaz, ze jesli ciag (ay) jest arytmetyczny, to ciag (b,) o wyrazie ogdlnym
b, = 3a, — 2 réwniez jest arytmetyczny.

Zegar wybija pelne godziny. Ile uderzen wybije w ciaggu doby?

Rozwiaz réwnanie 1 +4 4+ 74 -+ + (1 4+ 3n) = 176.
Czy ciag (a,), okreslony wzorem a, = (v/2)", jest geometryczny?
Zbadaj, czy ciag (a,) o wyrazie ogélnym a, = (;1%1" jest arytmetyczny

badz geometryczny.

Czy cigg skoficzony (3 — 2v/2,10 — 7v/2, 34 — 24+/2) jest geometryczny?
Oblicz reszte z dzielenia wielomianu W (x) = 2% + 27+ -+ 22 + 2 + 1 przez
dwumian (z+2), nie wykonujac dzielenia wielomianéw ani nie sumujac wiecej
niz trzech liczb.

Czy kazdy ciag dwuwyrazowy jest arytmetyczny? A geometryczny?

Czy ciag tréjwyrazowy moze by¢ jednoczesnie arytmetyczny i geometryczny"
Oblicz

Dane sa ciagi (an) i (b,) o wyrazach ogblnych a,, = n?’—fl, b, = n+1
granice ciagu (c,) o wyrazie ogdlnym ¢, = 2a,, — 3b,.
Napisz dwa ciagi (a,) oraz (b,), rozbiezne, ale o tej wlasnosci, ze ich suma
jest ciagiem zbieznym do
Zamien liczbe 2,3121212... na utamek zwykly.
Ciag (ay,) jest zadany rekurencyjnie: a; = 1 oraz a,, = %(an_l +2)dlan > 2
Udowodnij, ze jest on zbiezny, i znajdz jego granice.
Rozwiaz réwnanie:
1 1 1
x—1 * (x —1)2 * (x —1)3

4o =2z—1.
Wrylicz granice lim, oo 5"2;{%.

Ile to jest limy, oo (1 + 2)2"7
Wyznacz granice lim, o 22251, wiedzac, Ze (ay,) jest zbieznym ciagiem geo-
metrycznym, w ktérym wystepuja zaréwno wyrazy dodatnie, jak i ujemne.
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